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. Legyen n > 2 pozitiv egész. Egy n f6s tarsasdgban senki sem ismer min-
denkit (az ismerettség kolcsonds). Milyen n-re lehet a tarsasdgot két
nemiires (diszjunkt) csoportra bontani gy, hogy mindenkinek legaldbb
annyi ismerése legyen a sajat csoportjaban, mint a masikban?

. Moszkvaban 16 titkos tigyntk dolgozik. Minden titkos ligynok legalabb
egy masik tigynok utan kémkedik, de semelyik két ligynok sem kémkedik
egymds utan. Tudjuk, hogy barmely 10 tigynokot sorba lehet tgy rendezni,
hogy korbekémkedjék egymadst (azaz az els§ a mésodik utdn kémked, a
masodik a harmadik utdn, ..., a tizedik pedig az els§ utdn kémkedik.)
Bizonyitsuk be, hogy ekkor barmely 11 {igynokot is sorba lehet gy ren-
dezni, hogy korbekémkedjék egymast!

. Legyen n egy pozitiv egész szam. Az 1,2,...,2n szamokat n darab parba
osztjuk. FEzek koziil legalabb hény par all két egymdéshoz relativ prim
szambol?

. Legyen ABC' egy nem egyenlészard haromszog, az A-bdl induld belsé
szogfelezd metszéspontja a BC oldallal Ay, az A-bdl induld kiilsé szogfelezd
metszéspontja a BC' oldalegyenessel A;. Hasonléan definidljuk a By, Ba,
C1, Cy pontokat. Legyen az A, Ay, Ay haromszog koriilirt kore k1 s ha-
sonléan definidljuk ko-t és ks-at.

(a) Bizonyitsuk be, hogy k1, ko és ks ugyanabban a két pontban metszik
egymast!

(b) Legyen ez a két pont S és R. Bizonyitsuk be, hogy S-nek (és R-nek)
a haromszog oldalegyeneseire vett merdleges vetiiletei egy szabélyos
héromszoget alkotnak!

. Keressiikk meg az Osszes olyan f : R — R fiiggvényt, amelyre minden
z,y € R-re teljesil a kovetkezo egyenlet:

F(f(@) = y?) = f®) + v f(y) — 2f (xy).
. Legyenek x1,xo,...,x, tetszbleges valésak. Bizonyitsuk be, hogy ekkor
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